Teiwxr EEétaon-Ancipootixds Aoyiopnoc I (nepittoi AM), 18/01/2021
Addoxwyv: EAeuvdépioc NixoAiddxng

O¢poa lo.

1

i) [ 0.5 pov.] Anodei&re 6t yio x&de ¢ € (0,1) xon yia x8de n € N, ebvon chndée 6t " < 5.

if) [ 1 pov.] Alvetan un xevé gpayuévo unoctvoro A tou R yia ta omola toyvet 1 e€c oxéon:

sup(A) —inf(A) = %

4
Anodel&te 6t undpyouv axohoudec (z,) xou (yn) e 6poUC 6T0 GOVORD A OOTE Ty — Yn — + XU Ty > Y + (273%)4,
vio xéde n € N.

Ocpoa 20.

i) [ 0.25 pov.] Av n (z,) elvon gporyuévn axohoudio mporypatixy oprdudy xon (yy,) axohoudio mporyuatixdy apldudy Gote
Yn — 0, amodellte 6t Yy, — O.

ii) [ 0.5 pov.] Aiveton 1 axohoudio

B+ A+ 4 (n+5)"
- :

Tn
Arnobdelgte 6T ouyxhivel xou Beeite To oplo Tng.

iii) [ 1 pov.] Aiveton axoroudio (x,,) xou a,b € R dote va ioybouv ta axdroudo: Zopi1 — b, Tan — Gy Tantz — G xoU
ZTyny3 — a. Amodeilte 6T 2, — a.

Ogpoa 3o.
i) Abvetou 1 e€hc ouvdptnon f: R = R

(!L‘) _ {2|$|1/2, S Q

T@=\e1, zer-0

(1) [1.25 yov.] Anodeilte bt n f elvon cuveyhc oto g = 0.
(2) [ 0.5 pov.] Anodei&te 61 1 f dev elvou ouveyhic oto 1 = 16.

ii) [1 pov.] Aivetan suveyfic ouvdptnon f : [a,b] — R (6nov a,b € R), dote
1 1
flx) e (R—Q)U{E:HEN}U{ES—E:TLEN},

v xdde x € [a,b]. Anodellte 6t n f elvon otardeph.
Ocpoa 4o.

i) [0.75 pov] Abveton napaywylown cuvdpetnon f : (0,1) — R dote n f/ va wcavortoel v €&ic oyéon: |f'(y)] <
xdde y € (0,1). Anodeilte bt limy_o+[f(22) — f(x)] = 0.

ﬁ, Yo

i) [ 1.25 pov] Abveton 1 e€fc ouvdptnom g : RT = R
In(z), z€QNRT
g(z) = .
z—1, ze(R-Q)NR
E&etdote av 1 g eivon napaywyiown oto zp = 1. Troloyiote tnv ¢'(1) otnv nepintwon nov 1) g elvon napaywyiown oto

To = 1.
Ogpa 50.
i) [ 2 pov] Anodeilte 6t av k € N xou aq, ag, ..., ar 9etxol tpaypotixol aprduol téte
k k
Z(a1a2...an)1/” < eZan.
n=1 n=1

(Trédein: Mrogeite va yenowonofioete 6 (1 + 2)™ < e, yia xéde n € N).

AXALOAOYNOTE TG ANAVTINOCELS CAGS.



